Limity posloupnosti
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Teorie:

VETA (Aritmetika limit)
Necht {a,} a {b,} jsou posloupnosti, A, B € R*. Necht lim a, = A, lim b, = B. Pak

plati, Ze:

e lim (a, + b,) = A + B, je-li vyraz na pravé strané definovan.

n—oo

e lim (a,-b,) = A- B, je-li vyraz na pravé strané definovan.

n—oo

e Je-li pro kazdé n € N ¢&islo b, nenulové, pak lim (a—"> = %, je-li vgraz na pravé

n—oo0 bn

strané definovan.

POZNAMKA
Pro x € R nejsou mj. definovdny vyrazy oo + (—00), (—00) + 00, 000, —00-0, §, F-

VETA (,Nulovd“ krit omezend)
Necht lim {a,} = 0, a posloupnost {b,} je omezend. Pak lim (a, -b,) = 0.
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VETA (O dvou stréZnicich)

Necht lim a, = lim b, = A. Necht 3dnp Vn € N,n > ny: a, < ¢, < b,
Pak lim ¢, = A.
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POZNAMEKA (Zndmé limity)
Plati, Ze

e lim ¥n =1

e Jelliq € (—1,1), pak lim g™ =0.Je-liq > 1, pak lim q" = oo, a je-li g < —1, pak
n—oo n—o0

lim q" neexistuje.

n—oo

VETA
Pro A, B € R plati, Ze

n

n __ n n n-1
(A+B"=A +<1>A B+<2

>A”‘282 + ...+ B™.
Dale plati, Zze

A" -B"=(A-B)(A""+A"*.B+---+A-B"* + B"").
Tedy specidlné A? — B> = (A — B)(A + B) a A> - B® = (A — B)(A? + AB + B?).
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Priklady:

1.

Spodététe ndsledujici limity posloupnosti (pokud existuji):

a) lim = d) lim
b) llm ar‘cta;ln%—n

n—oo
c) lim (2°0 —3.3")

a) lim

n—oo

b) lim

n—oo

c¢) lim
n—oo

d) lim

n—oo

cos(n)

6n8+7n%-5
50n%—24n2

n?.7" 4+ n3.5"
=3n-7"+6"\/n

(i)

n<\/n2+2—\3/n3+1>

e) lim

vVn2+2n
n

e) lim

n—oo

f) lim

n—oo

5
f) lim 3o
) Neoo NO+nl!

: 1424-4
g) lim (L5558 —

ASli=]
~

. Spoctéte ndsledujici limity posloupnosti (pokud existuji):

2n%+2n+nsin(2n)
n cos(3n)+(2n+sin(4n))2

Va proa >0
var +b" +cn, kde a,b,c >0

(~1)va (Vs 1 - vi)




